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k 阶 子 式 : 


矩阵 4 中 任 取 K 行 、K 列 ， 位 于 这 K 衍 、K 列 交点 上 的 妃 


个 元 按 原来 的 相对 位 置 组 成 的 K 阶 行列 式 $%, 称 为 4 的 
一 个 K 阶 子 式 . 


S 的 余子 式 : 


在 4 中 划 去 S 所 在 的 上 行 、k 列 ， 余 下 的 元 按 原来 的 
相对 位 置 组 成 的 m-K 阶 行列 式 10, 称 为 $ 的 余子 式 . 
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S 的 代数 余子 式 : 


为 $ 的 代数 余子 式 . 
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As 
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例如 ，S$ 阶 行列 式 det4 中 ， 取 子 式 


ClL27 (0424 


(CL CL 
则 其 代数 余子 式 为 
LI 03 415 
关 
(-]) 本 0L33 (435 


L41 443 445 


拉 普 拉 斯 定理 : 在 行列 式 D 中 任 取 KI<K<z-D 行 
《 列 ) ， 由 这 K 行 〈 列 ) 元 所 组 成 的 一 切 /了 椰 陈 分 


别 与 它们 的 代数 余子 陈 的 乘积 之 和 ， 等 于 行列 式 忆 . 
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例 1( 基 本 绪论 ) 
的 O 入 
det = det = det4.detZ 
忆 CO 六 
儿 
det 本 = (det4)…(det4), (4 为 方 孟 ) 
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20 1 0 2 
例 2， 计 算 10 -101 
D=01 -1 2 1 
0U02 -2 1 2 
0 1 -1 1 1 
解 . 按 1，2 行 展开 ， 不 为 零 的 二 阶 子 式 为 
二 ] 2 
1 ? 局) 
1 一 ] -1 1 
] 2 1 0 
才 二 人 an 人 ] 也 _ 0， 才 二 全 0 0 


1 1 1 0 
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] 
才 二 人 na 7 
] 


0 
才 (一 上 人 0 
0 


所 以 ，D = 0. 


线性 代数 与 空间 解析 几何 


拉 普 拉 斯 展开 定理 


例 3。 设 4 6 为 n 阶 可 逆 和 矩阵， 证 明 如 下 矩阵 可 首 
并 求 其 首 po- 


有 OO 


解 . detD =(-D?52(det (det 有 和 0 所 以 可 逆 . 


设 姜 ” 二 全 1 拉 ) 
矶 系 
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| G 145 和 Ci 十 4 (CA 二 4X， 1 OO 
有 OA 人 X， 区 BA DBX， 


CX +47 =7 刀 = 全 
CY +47 =O jj -4 CB- 
BZ =O X =O 
BX =7 全 


站 ”= 
可 二 过 臣 P 


10 
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det 万 二 (一 Di(det 4(det 已) 
12( +1) ， 、 


- CD (det _ 4)(det B) 


= (--] (det 4)(det 已 ) 
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回忆 《要 非常 熟悉 ) : 


= (det 4)…(det 4), (4 为 方 阵 ) 
4 


[ 


4 1 


及 
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